
PowerEn.ir   فرمول هاي پركاربرد انتگرال

آخکندی: دبير رياضی
 صفحه ٥

  )دඵැر ریاિی    –عادل آخൊندی  :ੀ০ه و ୶ (   اষتࢂඟالड़່ول ی  پر کارୀد

ف  نوع  تابع  انتگرال تابع
ردي

  

නሾ݂ܽሺݔሻሿ݀ݔ ൌ ܽන݂ሺݔሻ݀ݔ  ݕܿ ൌ ݂ܽሺݔሻ
1فرمول

නሾ4 sin ሿݔ ݔ݀ ൌ 4නsin ݔ ݔ݀  ݕܿ ൌ 4 sin 2مثالݔ

නሾ݂ሺݔሻ  ݃ሺݔሻሿ݀ݔ ൌ න݂ሺݔሻ݀ݔ  න݃ሺݔሻ݀ݔ  ݕܿ ൌ ݂ሺݔሻ  ݃ሺݔሻ
3فرمول

නሾݔ٢  cos ݔሿ݀ݔ٢ ൌ න ݔ݀ݔ٢  නcos ݔ٢ ݔ݀  ݕܿ ൌ ݔ٢  cos ݔ٢
4مثال

නሾ݂ሺݔሻ݊ሿ݀ݔ ൌ
݂ሺݔሻ݊١

݊  ١
 ݕܿ ൌ ݂ሺݔሻ

5فرمول

නሺݔሻ16 ݔ݀ ൌ
17ݔ

١٧
 ݕܿ ൌ ሺݔሻ166مثال

නൣ݂ሺݔሻ݂Ԣሺݔሻ൧ ݔ݀ ൌ
١

٢
ሾ݂ሺݔሻሿ٢  ݕܿ ൌ ݂ሺݔሻ݂ᇱሺݔሻ

7فرمول

නሾsin ݔ cos ሿݔ ݔ݀ ൌ
١

٢
ሾsin ሿ٢ݔ  ݕܿ ൌ sin ݔ cos ݔ

8مثال

නቈ
݂Ԣሺݔሻ

݂ሺݔሻ
 ݔ݀ ൌ ln|݂ሺݔሻ|  ݕܿ ൌ

݂ᇱሺݔሻ
݂ሺݔሻ

9فرمول

නቂ
cos ݔ

sin ݔ
ቃ ݔ݀ ൌ ln|sin |ݔ  ݕܿ ൌ

cos ݔ
sin ݔ

10مثال

නൣ݃ሺݔሻ݂Ԣሺݔሻ൧݀ݔ ൌ ݂ሺݔሻ݃ሺݔሻ െ න ሾ݃´ሺݔሻ݂ሺݔሻሿ݀ݔ  ݕܿ ൌ ݃ሺݔሻ݂ᇱሺݔሻ
11فرمول

නݔ cos ݔ ݔ݀ ൌ ݔ sin ݔ െ න sin ݔ ݔ݀  ݕܿ ൌ ݔ cos ݔ
12مثال

නݒ݀ݑ ൌ ݒݑ െ නݕݑ݀ݒ ൌ ݒ݀ݑ
13فرمول

නݔ cos ݔ ݔ݀ ൌ ݔ sin ݔ െ න sin ݔ ݔ݀  ݕܿ ൌ ݔ cos ݔ
14مثال

න݊ݑ ݑ݀ ൌ
١݊ݑ

݊  ١
 ܿ , ݊ ് െݕ١ ൌ ݑ

15فرمول

නሺݔሻ16 ݔ݀ ൌ
17ݔ

١٧
 ݕܿ ൌ ሺݔሻ1616مثال

න
١

ݑ
ݑ݀ ൌ ln|ݑ|  ݕܿ ൌ

١

ݑ

17فرمول

නቂ
cos ݔ

sin ݔ
ቃ ݔ݀ ൌ ln|sin |ݔ  ݕܿ ൌ

cos ݔ
sin ݔ

18مثال

න݀ݔ ൌ ݔ  ݕܿ ൌ ١
19فرمول



PowerEn.ir   فرمول هاي پركاربرد انتگرال

آخکندی: دبير رياضی
 صفحه ٦

  )دඵැر ریاિی    –عادل آخൊندی  :ੀ০ه و ୶ (اষتࢂඟالड़່ول ی  پر کارୀد

න݀ݔ ൌ ݔ  ݕܿ ൌ 20مثال 1

නܽ݀ݔ ൌ ݔܽ  ݕܿ ൌ ܽ
21فرمول

න ݔ18݀ ൌ ݔ١٨  ݕܿ ൌ ١٨
22مثال

න
ݔ݀

ݔ
ൌ ln|ݔ|  ݕܿ ൌ

١

ݔ

23فرمول

න
ݔ݀

ݔ
ൌ ln|ݔ|  ݕܿ ൌ

١

ݔ

24مثال

න݊ݔ ݔ݀ ൌ
١݊ݔ

݊  ١
 ܿ , ݊ ് െݕ١ ൌ ݔ

25فرمول

නሺݔሻ16 ݔ݀ ൌ
17ݔ

١٧
 ݕܿ ൌ ሺݔሻ1626مثال

නሺݔ  ܽሻ݊ ݔ݀ ൌ
ሺݔ  ܽሻ݊١

݊  ١
 ܿ , ݊ ് െݕ١ ൌ ሺݔ  ܽሻ

27فرمول

නሺݔ  ٨ሻݔ١٢݀ ൌ
ሺݔ  8ሻ١٣

١٣
 ݕܿ ൌ ሺݔ  ٨ሻ١٢

28مثال

නsin ݔ ݔ݀ ൌ െ cos ݔ  ݕܿ ൌ sin ݔ
29فرمول

නsin ݔ ݔ݀ ൌ െ cos ݔ  ݕܿ ൌ sin ݔ
30مثال

නሺsin ሻ٢ݔ ݔ݀ ൌ
1
2 ሺݔ െ sin ݔ cos ሻݔ  ݕܿ ൌ ሺsin ሻ٢ݔ

31فرمول

නሺsin ሻ٢ݔ ݔ݀ ൌ
1
2 ሺݔ െ sin ݔ cos ሻݔ  ݕܿ ൌ ሺsin ሻ٢ݔ

32مثال

නሺsin ሻ݊ݔ ݔ݀ ൌ െ
ሺsin ሻ݊െ١ݔ cos ݔ

݊

݊ െ ١

݊
නሺsin ሻ݊െ٢ݔ ݕݔ݀ ൌ ሺsin ሻݔ

33فرمول

නሺsin ሻ١٠ݔ ݔ݀ ൌ െ
ሺsin ሻ٩ݔ cos ݔ

١٠


٩

١٠
නሺsin ሻ٨ݔ ݕݔ݀ ൌ ሺsin ሻ١٠ݔ

34مثال

නsin ݔܽ ݔ݀ ൌ െ
cos ݔܽ

ܽ
 ݕܿ ൌ sin ݔܽ

35فرمول

නsin ݔ١٢ ݔ݀ ൌ െ
cos ݔ١٢

١٢
 ݕܿ ൌ sin ݔ١٢

36مثال

නሺsin ሻ٢ݔܽ ݔ݀ ൌ
1
2 ሺݔ െ sin ݔܽ cos ሻݔܽ  ݕܿ ൌ ሺsin ሻ٢ݔܽ

37فرمول

නሺsin ሻ٢ݔ٧ ݔ݀ ൌ
1
2 ൬ݔ െ

sin ݔ14
14 ൰  ݕܿ ൌ ሺsin ሻ٢ݔ٧

38مثال

නሺsin ሻ٣ݔܽ ݔ݀ ൌ െ
3 cos ݔܽ

4ܽ 
cos ݔ3ܽ
١٢ܽ

 ݕܿ ൌ ሺsin ሻ٣ݔܽ
39فرمول



PowerEn.ir   فرمول هاي پركاربرد انتگرال

آخکندی: دبير رياضی
 صفحه ٧

) ୶ ه وੀ০: ندیൊی   –عادل آخિر ریاඵැد(  

නሺsin ሻ3ݔ2 ݔ݀ ൌ െ
3 cos ݔ2

8 
cos ݔ6

24  ݕܿ ൌ ሺsin ሻ٣ݔ٢
40مثال

නcos ݔ ݔ݀ ൌ sin ݔ  ݕܿ ൌ cos ݔ
41فرمول

නcos ݔ ݔ݀ ൌ sin ݔ  ݕܿ ൌ cos ݔ
42مثال

නሺcos ሻ٢ݔ ݔ݀ ൌ
1
2 ሺݔ  sin ݔ cos ሻݔ  ݕܿ ൌ ሺcos ሻ٢ݔ

43فرمول

නሺcos ሻ٢ݔ ݔ݀ ൌ
1
2 ሺݔ  sin ݔ cos ሻݔ  ݕܿ ൌ ሺcos ሻ٢ݔ

44مثال

නሺcos ሻ݊ݔ ݔ݀ ൌ
ሺcos ሻ݊െ١ݔ sin ݔ

݊

݊ െ ١

݊
නሺcos ሻ݊െ٢ݔ ݕݔ݀ ൌ ሺcos ሻݔ

45فرمول

නሺcos ሻ٩ݔ ݔ݀ ൌ
ሺcos ሻ٨ݔ sin ݔ

٩

٨

٩
නሺcos ሻ٧ݔ ݕݔ݀ ൌ ሺcos ሻ٩ݔ

46مثال

නcos ݔܽ ݔ݀ ൌ
sin ݔܽ

ܽ
 ݕܿ ൌ cos ݔܽ

47فرمول

නcos ݔܽ ݔ݀ ൌ
sin ݔ١١

١١
 ݕܿ ൌ cos ݔ١١

48مثال

නሺcos ሻ٢ݔܽ ݔ݀ ൌ
1
2 ሺݔ  sin ݔܽ cos ሻݔܽ  ݕܿ ൌ ሺcos ሻ٢ݔܽ

49فرمول

නሺcos ሻ٢ݔ5 ݔ݀ ൌ
1
2 ሺݔ  sin ݔ5 cos ሻݔ5  ݕܿ ൌ ሺcos 50مثالሻ2ݔ5

නሺcos ሻ٣ݔܽ ݔ݀ ൌ
3 sin ݔܽ

4ܽ 
sin ݔ3ܽ
١٢ܽ

 ݕܿ ൌ ሺcos ሻ٣ݔܽ
51فرمول

නሺcos ሻ3ݔ5 ݔ݀ ൌ
3 sin ݔ5

20 
sin ݔ15

60  ݕܿ ൌ ሺcos ሻ٣ݔ5
52مثال

න tan ݔ ݔ݀ ൌ ln|sec |ݔ  ܿ ൌ െ ln|cos |ݔ  ݕܿ ൌ tan ݔ
53فرمول

න tan ݔ ݔ݀ ൌ ln|sec |ݔ  ܿ ൌ െ ln|cos |ݔ  ݕܿ ൌ tan ݔ
54مثال

න tan٢ ݔ ݔ݀ ൌ tan ݔ െ ݔ  ݕܿ ൌ tan٢ ݔ
55فرمول

න tan٢ ݔ ݔ݀ ൌ tan ݔ െ ݔ  ݕܿ ൌ tan٢ ݔ
56مثال

න tan݊ ݔ ݔ݀ ൌ
١

݊ െ ١
tannെ١ ݔ െ න tannെ٢ ݔ ݔ݀  ݕܿ ൌ tan ݔ

57فرمول

න tan4 ݔ ݔ݀ ൌ
tan٣ ݔ

٣
െන tan٢ ݔ ݔ݀  ݕܿ ൌ tan4 ݔ

58مثال

න tan ݔܽ ݔ݀ ൌ
١

ܽ
ln|sec |ݔܽ  ܿ ൌ െ

١

ܽ
ln|cos |ݔܽ  ݕܿ ൌ tan ݔܽ

59فرمول



PowerEn.ir   فرمول هاي پركاربرد انتگرال

آخکندی: دبير رياضی
 صفحه ٨

) ୶ ه وੀ০: ندیൊی   –عادل آخિر ریاඵැد(  

න tan ݔ6 ݔ݀ ൌ
١

6 ln|sec |ݔ6  ܿ ൌ െ
١

6 ln|cos |ݔ6  ݕܿ ൌ tan 60مثالݔ6

න tan٢ ݔܽ ൌ
١

ܽ
tan ݔܽ െ ݔ  ݕܿ ൌ tan٢ ݔܽ

61فرمول

න tan٢ ݔ١٨ ൌ
١

١٨
tan ݔ١٨ െ ݔ  ݕܿ ൌ tan٢ ݔ١٨

62مثال

න tan٣ ݔܽ ൌ
١

ܽ
ln|cos |ݔܽ 

١

٢ܽ
sec٢ ݔܽ  ݕܿ ൌ tan٣ ݔܽ

63فرمول

න tan3 ݔ7 ൌ
1
7 ln|cos |ݔ7 

1
14 sec

2 ݔ7  ݕܿ ൌ tan٣ ݔ٧
64مثال

නcot ݔ ݔ݀ ൌ ln|sin |ݔ  ݕܿ ൌ cot ݔ
65فرمول

නcot ݔ ݔ݀ ൌ ln|sin |ݔ  ݕܿ ൌ cot ݔ
66مثال

නcot٢ ݔ ݔ݀ ൌ െ cot ݔ െ ݔ  ݕܿ ൌ cot٢ ݔ
67فرمول

නcot٢ ݔ ݔ݀ ൌ െ cot ݔ െ ݔ  ݕܿ ൌ cot٢ ݔ
68مثال

නcot݊ ݔ ݔ݀ ൌ െ
١

݊ െ ١
cotnെ١ ݔ െ නcotnെ٢ ݔ ݔ݀  ݕܿ ൌ cot ݔ

69فرمول

නcot٣ ݔ ݔ݀ ൌ െ
١

٢
cot٢ ݔ െ න cot١ ݔ ݔ݀  ݕܿ ൌ cot٣ ݔ

70مثال

නcot ݔܽ ݔ݀ ൌ
١

ܽ
ln|sin |ݔܽ  ݕܿ ൌ cot ݔܽ

71فرمول

නcot ݔܽ ݔ݀ ൌ
١

ܽ
ln|sin |ݔܽ  ݕܿ ൌ cot ݔܽ

72مثال

නsec ݔ ݔ݀ ൌ ln|sec ݔ  tan |ݔ  ܿ ൌ ln ቚtan ቀ
ݔ

4 
ߨ

4ቁቚݕ ൌ sec ݔ
73فرمول

නsec ݔ ݔ݀ ൌ ln|sec ݔ  tan |ݔ  ܿ ൌ ln ቚtan ቀ
ݔ

4 
ߨ

4ቁቚݕ ൌ sec ݔ
74مثال

නsec٢ ݔ ݔ݀ ൌ tan٢ ݔ  ݕܿ ൌ sec٢ ݔ
75فرمول

නsec٢ ݔ ݔ݀ ൌ tan٢ ݔ  ݕܿ ൌ sec٢ ݔ
76مثال

නsec٣ ݔ ݔ݀ ൌ
١

٢
sec ݔ tan ݔ 

١

٢
ln|sec ݔ  tan |ݔ  ݕܿ ൌ sec٣ ݔ

77فرمول

නsec٣ ݔ ݔ݀ ൌ
١

٢
sec ݔ tan ݔ 

١

٢
ln|sec ݔ  tan |ݔ  ݕܿ ൌ sec٣ ݔ

78مثال

නsec݊ ݔ ݔ݀ ൌ
١

݊ െ ١
sec݊െ٢ ݔ tan ݔ 

݊ െ ٢

݊ െ ١
නsec݊െ٢ ݔ ݔ݀  ݕܿ ൌ sec ݔ

79فرمول



PowerEn.ir   فرمول هاي پركاربرد انتگرال

آخکندی: دبير رياضی
 صفحه ٩

) ୶ ه وੀ০: ندیൊی   –عادل آخિر ریاඵැد(  

නsec6 ݔ ݔ݀ ൌ
1
5 sec

4 ݔ tan ݔ 
4
5නsec4 ݔ ݔ݀  ݕܿ ൌ sec6 ݔ

80مثال

නsec ݔܽ ݔ݀ ൌ
1
ܽ
ln|sec ݔܽ  tan |ݔܽ  ܿ ൌ

1
ܽ
ln ቚtan ቀ

ݔܽ

4 
ߨ

4ቁቚݕ ൌ sec ݔܽ
81فرمول

නsec ݔ2 ݔ݀ ൌ
1
2 ln|sec ݔ2  tan |ݔ2  ܿ ൌ

1
2 ln ቚtan ቀ

ݔ2
4 

ߨ

4ቁቚݕ ൌ sec ݔ٢
82مثال

නsec٢ ݔܽ ݔ݀ ൌ
1
ܽ
tan٢ ݔܽ  ݕܿ ൌ sec٢ ݔܽ

83فرمول

නsec٢ ݔ٨٠ ݔ݀ ൌ
1
80 tan

٢ ݔ٨٠  ݕܿ ൌ sec٢ ݔ٨٠
84مثال

නcsc ݔ ݔ݀ ൌ െ ln|csc ݔ cot |ݔ  ܿ ൌ ln ቚtan ቀ
ݔ

2ቁቚݕ ൌ csc ݔ
85فرمول

නcsc ݔ ݔ݀ ൌ െ ln|csc ݔ cot |ݔ  ܿ ൌ ln ቚtan ቀ
ݔ

2ቁቚݕ ൌ csc ݔ
86مثال

නcsc٢ ݔ ݔ݀ ൌ െ cot ݔ  ݕܿ ൌ csc٢ ݔ
87فرمول

නcsc٢ ݔ ݔ݀ ൌ െ cot ݔ  ݕܿ ൌ csc٢ ݔ
88مثال

නcsc٣ ݔ ݔ݀ ൌ െ
1
2 cot ݔ csc ݔ 

١

٢
ln|csc ݔ ݔ െ cot |ݔ  ݕܿ ൌ csc٣ ݔ

89فرمول

නcsc٣ ݔ ݔ݀ ൌ െ
1
2 cot ݔ csc ݔ 

١

٢
ln|csc ݔ ݔ െ cot |ݔ  ݕܿ ൌ csc٣ ݔ

90مثال

නcsc݊ ݔ ݔ݀ ൌ
١

݊ െ ١
csc݊െ٢ ݔ cot ݔ 

݊ െ ٢

݊ െ ١
නcsc݊െ٢ ݔ ݔ݀  ݕܿ ൌ csc ݔ

91فرمول

නcsc5 ݔ ݔ݀ ൌ
1
4 csc

3 ݔ cot ݔ 
3
4නcsc3 ݔ ݔ݀  ݕܿ ൌ csc5 ݔ

92مثال

නcsc ݔܽ ݔ݀ ൌ െ
1
ܽ
ln|csc ݔܽ cot |ݔܽ  ܿ ൌ

1
ܽ
ln ቚtan ቀ

ݔܽ

2 ቁቚݕ ൌ csc ݔܽ
93فرمول

නcsc ݔ٧ ݔ݀ ൌ െ
1
7 ln|csc ݔ٧ cot |ݔ7  ܿ ൌ

1
7 ln ቚtan ቀ

ݔ7
2 ቁቚݕ ൌ csc ݔ٧

94مثال

නcsc٢ ݔܽ ݔ݀ ൌ െ
1
ܽ
cot ݔܽ  ݕܿ ൌ csc٢ ݔܽ

95فرمول

නcsc٢ ݔ٧ ݔ݀ ൌ െ
1
7 cot ݔ٧  ݕܿ ൌ csc٢ ݔ٧

96مثال

නsin ݔ cos ݔ ݔ݀ ൌ
1
2 sin

2 ݔ  ܿ ൌ െ
١

٢
cos٢ ݔ  ݕܿ ൌ sin ݔ cos ݔ

97فرمول

නsin ݔ cos ݔ ݔ݀ ൌ
1
2 sin

2 ݔ  ܿ ൌ െ
١

٢
cos٢ ݔ  ݕܿ ൌ sin ݔ cos ݔ

98مثال

නsin ݔܾ cos ݔܽ ݔ݀ ൌ
cosሾሺܽ െ ܾሻݔሿ

2ሺܽ െ ܾሻ
െ
cosሾሺܽ  ܾሻݔሿ

2ሺܽ  ܾሻ
 ݕܿ ൌ sinܾݔ cos ݔܽ

99فرمول



PowerEn.ir   فرمول هاي پركاربرد انتگرال

آخکندی: دبير رياضی
 صفحه ١٠

) ୶ ه وੀ০: ندیൊی   –عادل آخિر ریاඵැد(  

නsin ݔ5 cos ݔ2 ݔ݀ ൌ cos ݔ3
10 െ

cos ݔ7
14  ݕܿ ൌ sin ݔ5 cos 100مثالݔ2

නsin ݔܽ cos ݔܾ ݔ݀ ൌ
sinሾሺܽ െ ܾሻݔሿ

2ሺܽ െ ܾሻ
െ
sinሾሺܽ  ܾሻݔሿ

2ሺܽ  ܾሻ
 ݕܿ ൌ sinܽݔ sinܾݔ

101فرمول

නsin ݔ5 cos ݔ2 ݔ݀ ൌ sin ݔ3
10 െ

sin ݔ7
14  ݕܿ ൌ sin ݔ5 sin 102مثالݔ2

නsin ݔܽ cos ݔܾ ݔ݀ ൌ
sinሾሺܽ െ ܾሻݔሿ

2ሺܽ െ ܾሻ

sinሾሺܽ  ܾሻݔሿ

2ሺܽ  ܾሻ
 ݕܿ ൌ cosܽݔ cos ݔܾ

103فرمول

නsin ݔ5 cos ݔ2 ݔ݀ ൌ sin ݔ3
10 

sin ݔ7
14  ݕܿ ൌ cos ݔ5 cos 104مثالݔ2

නsin٢ ݔ cos ݔ ݔ݀ ൌ
١

٣
sin٣ ݔ  ݕܿ ൌ sin٢ ݔ cos ݔ

105فرمول

නsin٢ ݔ cos ݔ ݔ݀ ൌ
١

٣
sin٣ ݔ  ݕܿ ൌ sin٢ ݔ cos ݔ

106مثال

නsin݊ ݔ cos݉ ݔ ݔ݀ ൌ
sin݊1 ݔ cos݉െ1 ݔ

݊  ݉

݉ െ ١

݊  ݉
නsin݊ ݔ cos݉െ٢ ݔ ݕݔ݀ ൌ sin ݔ cos ݔ

107فرمول

නsin٧ ݔ cos٣ ݔ ݔ݀ ൌ
sin8 ݔ cos2 ݔ

10 
٢

١٠
නsin٧ ݔ cos١ ݔ ݔ݀  ݕܿ ൌ sin٧ ݔ cos٣ ݔ

108مثال

නsin݊ ݔ cos݉ ݔ ݔ݀ ൌ
sin݊െ1 ݔ cos݉1 ݔ

݊  ݉

݊ െ ١

݊  ݉
නsin݊െ٢ ݔ cos݉ ݔ ݕݔ݀ ൌ sin ݔ cos ݔ

109فرمول

නsin7 ݔ cos3 ݔ ݔ݀ ൌ
sin6 ݔ cos4 ݔ

10 
6

10නsin5 ݔ cos3 ݔ ݔ݀  ݕܿ ൌ sin٧ ݔ cos٣ ݔ
110مثال

නsin ݔܽ cos٢ ݔܽ ݔ݀ ൌ െ
١

٣ܽ
cos٣ ݔܽ  ݕܿ ൌ sin ݔܽ cos٢ ݔܽ

111فرمول

නsin ݔ٣٩ cos٢ ݔ٣٩ ݔ݀ ൌ െ
١

١٠٧
cos٣ ݔ٣٩  ݕܿ ൌ sin ݔ٣٩ cos٢ ݔ٣٩

112مثال

නsin٢ ݔܽ cos ݔܾ ݔ݀ ൌ െ
sinሾሺ2ܽ െ ܾሻݔሿ

4ሺ2ܽ െ ܾሻ

sin ݔܾ

2ܾ െ
sinሾሺ2ܽ  ܾሻݔሿ

4ሺ2ܽ  ܾሻ
 ݕܿ ൌ sin٢ ݔܽ cos ݔܾ

113فرمول

නsin٢ ݔ5 cos ݔ2 ݔ݀ ൌ െ
sinሾ8ݔሿ

32 
sin ݔ5

4 െ
sinሾ12ݔሿ

48  ݕܿ ൌ sin٢ ݔ5 cos ݔ2
114مثال

නsin٢ ݔܽ cos ݔܾ ݔ݀ ൌ െ
cosሾሺ2ܽ െ ܾሻݔሿ

4ሺ2ܽ െ ܾሻ
െ
cos ݔܾ

2ܾ െ
cosሾሺ2ܽ  ܾሻݔሿ

4ሺ2ܽ  ܾሻ
 ݕܿ ൌ cos٢ ݔܽ sin ݔܾ

115فرمول

නsin٢ ݔ5 cos ݔ2 ݔ݀ ൌ െ
cosሾ8ݔሿ

32 െ
cos ݔ2

4 െ
cosሾ12ݔሿ

48  ݕܿ ൌ cos٢ ݔ5 sin ݔ2
116مثال

නsin2 ݔܽ cos2 ݔܽ ݔ݀ ൌ
ݔ

8 െ
sin ݔ4ܽ

32ܽ  ݕܿ ൌ sin٢ ݔܽ cos٢ ݔܽ
117فرمول

නsin2 ݔ15 cos2 ݔ15 ݔ݀ ൌ
ݔ

8 െ
sin ݔ60

480  ݕܿ ൌ sin2 ݔ15 cos2 118مثالݔ15

නݔ sin ݔ ݔ݀ ൌ sin ݔ െ ݔ cos ݔ  ݕܿ ൌ ݔ sin ݔ
119فرمول



PowerEn.ir   فرمول هاي پركاربرد انتگرال

آخکندی: دبير رياضی
 صفحه ١١

) ୶ ه وੀ০: ندیൊی   –عادل آخિر ریاඵැد(  

නݔ sin ݔ ݔ݀ ൌ sin ݔ െ ݔ cos ݔ  ݕܿ ൌ ݔ sin ݔ
120مثال

න݊ݔ sin ݔ ݔ݀ ൌ െ݊ݔ cos ݔ  ݊න݊ݔെ1 cos ݔ ݔ݀  ݕܿ ൌ ݔ sin ݔ
121فرمول

න10ݔ sin ݔ ݔ݀ ൌ െ10ݔ cos ݔ  10න9ݔ cos ݔ ݔ݀  ݕܿ ൌ 10ݔ sin ݔ
122مثال

නݔ sin ݔܽ ݔ݀ ൌ
sin ݔܽ
ܽ2 െ

ݔ cos ݔܽ
ܽ

 ݕܿ ൌ ݔ sin ݔܽ
123فرمول

නݔ sin ݔ7 ݔ݀ ൌ
sin ݔ7

49 െ
ݔ cos ݔ7

7  ݕܿ ൌ ݔ sin 124مثالݔ7

නݔ cos ݔ ݔ݀ ൌ cos ݔ  ݔ sin ݔ  ݕܿ ൌ ݔ cos ݔ
125فرمول

නݔ cos ݔ ݔ݀ ൌ cos ݔ  ݔ sin ݔ  ݕܿ ൌ ݔ cos ݔ
126مثال

න݊ݔ sin ݔ ݔ݀ ൌ ݊ݔ sin ݔ െ ݊න݊ݔെ1 sin ݔ ݔ݀  ݕܿ ൌ ݔ cos ݔ
127فرمول

න10ݔcos݀ݔ ൌ 10ݔ sin ݔ െ 10න9ݔ sin ݔ ݔ݀  ݕܿ ൌ 10ݔ cos ݔ
128مثال

නݔ sin ݔܽ ݔ݀ ൌ
cos ݔܽ
ܽ2 

ݔ sin ݔܽ
ܽ

 ݕܿ ൌ ݔ cos ݔܽ
129فرمول

නݔ sin ݔ9 ݔ݀ ൌ
cos ݔ9

81 
ݔ sin ݔ9

9  ݕܿ ൌ ݔ cos 130مثالݔ9

නsec ݔ tan ݔ ݔ݀ ൌ sec ݔ  ݕܿ ൌ sec ݔ tan ݔ
131فرمول

නsec ݔ tan ݔ ݔ݀ ൌ sec ݔ  ݕܿ ൌ sec ݔ tan ݔ
132مثال

නsec݊ ݔ tan ݔ ݔ݀ ൌ
١

݊
sec݊ ݔ  ܿ , ݊ ് ݕ٠ ൌ sec ݔ tan ݔ

133فرمول

නsec١٢ ݔ tan ݔ ݔ݀ ൌ
١

١٢
sec١٢ ݔ  ݕܿ ൌ sec١٢ ݔ tan ݔ

134مثال

නsec ݔ csc ݔ ݔ݀ ൌ ln|tan |ݔ  ݕܿ ൌ sec ݔ csc ݔ
135فرمول

නsec ݔ csc ݔ ݔ݀ ൌ ln|tan |ݔ  ݕܿ ൌ sec ݔ csc ݔ
136مثال

නsinെ1 ݔ ݔ݀ ൌ ݔ sinെ1 ݔ  √1 െ 2ݔ  ݕܿ ൌ sinି1 ݔ
137فرمول

නsinെ1 ݔ ݔ݀ ൌ ݔ sinെ1 ݔ  √1 െ 2ݔ  ݕܿ ൌ sinି1 ݔ
138مثال

නݔ sinି1 ݔ ݔ݀ ൌ
2ݔ2 െ 1

4 sinି1 ݔ 
1√ݔ െ 2ݔ

4  ݕܿ ൌ ݔ sinെ1 ݔ
139فرمول



PowerEn.ir   فرمول هاي پركاربرد انتگرال

آخکندی: دبير رياضی
 صفحه ١٢

) ୶ ه وੀ০: ندیൊی   –عادل آخિر ریاඵැد(  

නݔ sinି1 ݔ ݔ݀ ൌ
2ݔ2 െ 1

4 sinି1 ݔ 
1√ݔ െ 2ݔ

4  ݕܿ ൌ ݔ sinെ1 ݔ
140مثال

න݊ݔ sinെ1 ݔ ݔ݀ ൌ
1

݊  1 ቈሺݔ
݊1 sinെ1 ሻݔ െ න

ା1ݔ

√1 െ 2ݔ ݔ݀  ݕܿ ൌ ݔ sinି1 ݔ
141فرمول

න5ݔ sinെ1 ݔ ݔ݀ ൌ
1
6 ቈሺݔ

6 sinെ1 ሻݔ െ න
6ݔ

√1 െ 2ݔ ݔ݀  ݕܿ ൌ 5ݔ sinି1 ݔ
142مثال

නcosെ1 ݔ ݔ݀ ൌ ݔ cosെ1 ݔ െ √1 െ 2ݔ  ݕܿ ൌ cosି1 ݔ
143فرمول

නcosെ1 ݔ ݔ݀ ൌ ݔ cosെ1 ݔ െ √1 െ 2ݔ  ݕܿ ൌ cosି1 ݔ
144مثال

නݔ cosି1 ݔ ݔ݀ ൌ
2ݔ2 െ 1

4 cosି1 ݔ െ
1√ݔ െ 2ݔ

4  ݕܿ ൌ ݔ cosെ1 ݔ
145فرمول

නݔ cosି1 ݔ ݔ݀ ൌ
2ݔ2 െ 1

4 cosି1 ݔ െ
1√ݔ െ 2ݔ

4  ݕܿ ൌ ݔ cosെ1 ݔ
146مثال

න݊ݔ cosെ1 ݔ ݔ݀ ൌ
1

݊  1 ቈሺݔ
݊1 cosെ1 ሻݔ  න

ା1ݔ

√1 െ 2ݔ ݔ݀  ݕܿ ൌ ݔ cosି1 ݔ
147فرمول

න8ݔ cosെ1 ݔ ݔ݀ ൌ
1
9 ቈሺݔ

9 cosെ1 ሻݔ  න
9ݔ

√1 െ 2ݔ ݔ݀  ݕܿ ൌ 8ݔ cosି1 ݔ
148مثال

න tanെ1 ݔ ݔ݀ ൌ ݔ tanെ1 ݔ െ
1
2 lnሺ1  2ሻݔ  ݕܿ ൌ tanି1 ݔ

149فرمول

න tanെ1 ݔ ݔ݀ ൌ ݔ tanെ1 ݔ െ
1
2 lnሺ1  2ሻݔ  ݕܿ ൌ tanି1 ݔ

150مثال

නݔ tanെ1 ݔ ݔ݀ ൌ
2ݔ  1

2 tanെ١ ݔ െ
ݔ

٢
 ݕܿ ൌ ݔ tanି1 ݔ

151فرمول

නݔ tanെ1 ݔ ݔ݀ ൌ
2ݔ  1

2 tanെ١ ݔ െ
ݔ

٢
 ݕܿ ൌ ݔ tanି1 ݔ

152مثال

න݊ݔ tanെ1 ݔ ݔ݀ ൌ
1

݊  1 ቈሺݔ
݊1 tanെ1 ሻݔ െ න

ା1ݔ

1  2ݔ ݔ݀  ݕܿ ൌ ݔ tanି1 ݔ
153فرمول

න3ݔ tanെ1 ݔ ݔ݀ ൌ
1
4 ቈሺݔ

4 tanെ1 ሻݔ െ න
4ݔ

1  2ݔ ݔ݀  ݕܿ ൌ 3ݔ tanି1 ݔ
154مثال

නsinh ݔ ݔ݀ ൌ cosh ݔ  ݕܿ ൌ sinh ݔ
155فرمول

නsinh ݔ ݔ݀ ൌ cosh ݔ  ݕܿ ൌ sinh ݔ
156مثال

නsinh ݔܽ ݔ݀ ൌ
1
ܽ
cosh ݔܽ  ݕܿ ൌ sinh ݔܽ

157فرمول

නsinh ݔ8 ݔ݀ ൌ
1
8 cosh ݔ8  ݕܿ ൌ sinh 158مثالݔ8

නcosh ݔ ݔ݀ ൌ sinh ݔ  ݕܿ ൌ cosh ݔ
159فرمول



PowerEn.ir   فرمول هاي پركاربرد انتگرال

آخکندی: دبير رياضی
 صفحه ١٣

) ୶ ه وੀ০: ندیൊی   –عادل آخિر ریاඵැد(  

නcosh ݔ ݔ݀ ൌ sinh ݔ  ݕܿ ൌ cosh ݔ
160مثال

නcosh ݔܽ ݔ݀ ൌ
1
ܽ
sinh ݔܽ  ݕܿ ൌ cosh ݔܽ

161فرمول

නcosh ݔ21 ݔ݀ ൌ
1
21 sinh ݔ21  ݕܿ ൌ cosh 162مثالݔ21

න tanh ݔ ݔ݀ ൌ ln|cosh |ݔ  ݕܿ ൌ tanh ݔ
163فرمول

න tanh ݔ ݔ݀ ൌ ln|cosh |ݔ  ݕܿ ൌ tanh ݔ
164مثال

න tanh ݔܽ ݔ݀ ൌ
1
ܽ
ln|cosh |ݔܽ  ݕܿ ൌ tanh ݔܽ

165فرمول

න tanh ݔ3 ݔ݀ ൌ
1
3 ln|cosh |ݔ3  ݕܿ ൌ tanh 166مثالݔ3

නcoth ݔ ݔ݀ ൌ ln|sinh |ݔ  ݕܿ ൌ coth ݔ
167فرمول

නcoth ݔ ݔ݀ ൌ ln|sinh |ݔ  ݕܿ ൌ coth ݔ
168مثال

නcoth ݔܽ ݔ݀ ൌ
1
ܽ
ln|sinh |ݔܽ  ݕܿ ൌ coth ݔܽ

169فرمول

නcoth ݔ١٠ ݔ݀ ൌ
1
10 ln|sinh |ݔ10  ݕܿ ൌ coth ݔ١٠

170مثال

නsech ݔ ݔ݀ ൌ tanെ1ሺsech ሻݔ  ݕܿ ൌ sech ݔ
171فرمول

නsech ݔ ݔ݀ ൌ tanെ1ሺsech ሻݔ  ݕܿ ൌ sech ݔ
172مثال

නsech2 ݔ ݔ݀ ൌ tanh ݔ  ݕܿ ൌ sech2 ݔ
173فرمول

නsech2 ݔ ݔ݀ ൌ tanh ݔ  ݕܿ ൌ sech2 ݔ
174مثال

නcsch ݔ ݔ݀ ൌ ln ቚtanh
ݔ

2ቚ  ݕܿ ൌ csch ݔ
175فرمول

නcsch ݔ ݔ݀ ൌ ln ቚtanh
ݔ

2ቚ  ݕܿ ൌ csch ݔ
176مثال

නcsch2 ݔ ݔ݀ ൌ െ coth ݔ  cݕ ൌ csch2 ݔ
177فرمول

නcsch2 ݔ ݔ݀ ൌ െ coth ݔ  cݕ ൌ csch2 ݔ
178مثال

නcos ݔܽ cosh ݔܾ ݔ݀ ൌ
1

ܽ2  ܾ2 ሾܽ sin ݔܽ cosh ݔܾ ܾcos ݔܽ sinh ݕሿݔܾ ൌ cos ݔܽ cosh ݔܾ
179فرمول



PowerEn.ir   فرمول هاي پركاربرد انتگرال

آخکندی: دبير رياضی
 صفحه ١٤

) ୶ ه وੀ০: ندیൊی   –عادل آخિر ریاඵැد(  

නcos ݔ2 cosh ݔ3 ݔ݀ ൌ
1
13 ሾ2 sin ݔ2 cosh ݔ3  3cos ݔ2 sinh ሿݔ3  ݕܿ ൌ cos ݔ2 cosh 180مثالݔ3

නcos ݔܽ sinhܾݔ ݔ݀ ൌ
1

ܽ2  ܾ2 ሾܾ cos ݔܽ cosh ݔܾ ܽsin ݔܽ sinh ݕሿݔܾ ൌ cos ݔܽ sinhܾݔ
181فرمول

නcos ݔ4 sinh ݔ5 ݔ݀ ൌ 1
41 ሾ5 cos ݔ4 cosh ݔ5  4sin ݔ4 sinh ሿݔ5  ݕܿ ൌ cos ݔ4 sinh 182مثالݔ5

නsin ݔܽ cosh ݔܾ ݔ݀ ൌ
െ1

ܽ2  ܾ2 ሾെܽ cos ݔܽ cosh ݔܾ ܾsin ݔܽ sinh ݕሿݔܾ ൌ sin ݔܽ cosh ݔܾ
183فرمول

නsin ݔ4 cosh ݔ5 ݔ݀ ൌ െ1
41 ሾെ4 cos ݔ4 cosh ݔ5  5sin ݔ4 sinh ݕሿݔ5 ൌ sin ݔ4 cosh 184مثالݔ5

නsin ݔܽ sinhܾݔ ݔ݀ ൌ
1

ܽ2  ܾ2 ሾܾ sin ݔܽ cosh ݔܾ െܽcos ݔܽ sinh ݕሿݔܾ ൌ sin ݔܽ sinhܾݔ
185فرمول

නsin ݔ7 sinh ݔ8 ݔ݀ ൌ 1
113 ሾ8 sin ݔ7 cosh ݔ8 െ 7cos ݔ7 sinh ݕሿݔ8 ൌ sin ݔ7 sinh 186مثالݔ8

නsinh ݔܽ cosh ݔܽ ݔ݀ ൌ
1

4ܽ ሾെ2ܽݔ  sinh ሿݔ2ܽ  ݕܿ ൌ sinh ݔܽ cosh ݔܽ
187فرمول

නsinh ݔ4 cosh ݔ4 ݔ݀ ൌ
1
16 ሾെ8ݔ  sinh ሿݔ8  ݕܿ ൌ sinh ݔ4 cosh 188مثالݔ4

නsinh ݔܽ cosh ݔܾ ݔ݀ ൌ
1

ܾ2 െ ܽ2 ሾܾ sinh ݔܽ cosh ݔܾ െ ܽcosh ݔܽ sinh ݕሿݔܾ ൌ sinh ݔܽ cosh ݔܾ
189فرمول

නsinh ݔ6 cosh ݔ2 ݔ݀ ൌ
1
െ32 ሾ2 sinh ݔ6 cosh ݔ2 െ 6cosh ݔ6 sinh ݕሿݔ2 ൌ sinh ݔ6 cosh 190مثالݔ2

නsech ݔ tanh ݔ ݔ݀ ൌ െ sech ݔ  ݕܿ ൌ sech ݔ tanh ݔ
191فرمول

නsech ݔ tanh ݔ ݔ݀ ൌ െ sech ݔ  ݕܿ ൌ sech ݔ tanh ݔ
192مثال

නcsch ݔ coth ݔ ݔ݀ ൌ െ csch ݔ  ݕܿ ൌ csch ݔ coth ݔ
193فرمول

නcsch ݔ coth ݔ ݔ݀ ൌ െ csch ݔ  ݕܿ ൌ csch ݔ coth ݔ
194مثال

නsinhെ1 ݔ ݔ݀ ൌ sinhെ1ݔ ݔ െ 2ݔ√  1  ݕܿ ൌ sinhି1 ݔ
195فرمول

නsinhെ1 ݔ ݔ݀ ൌ sinhെ1ݔ ݔ െ 2ݔ√  1  ݕܿ ൌ sinhି1 ݔ
196مثال

නcoshെ1 ݔ ݔ݀ ൌ coshെ1ݔ ݔ െ 2ݔ√ െ 1  ݕܿ ൌ coshି1 ݔ
197فرمول

නcoshെ1 ݔ ݔ݀ ൌ coshെ1ݔ ݔ െ 2ݔ√ െ 1  ݕܿ ൌ coshି1 ݔ
198مثال

නtanhି1 ݔ ݔ݀ ൌ ݔ tanhି1 ݔ െ
1
2 lnሺ1 െ 2ሻݔ  ݕܿ ൌ tanhെ1 ݔ

199فرمول



PowerEn.ir   فرمول هاي پركاربرد انتگرال

آخکندی: دبير رياضی
 صفحه ١٥

) ୶ ه وੀ০: ندیൊی   –عادل آخિر ریاඵැد(  

නtanhି1 ݔ ݔ݀ ൌ ݔ tanhି1 ݔ െ
1
2 lnሺ1 െ 2ሻݔ  ݕܿ ൌ tanhെ1 ݔ

200مثال

නsechെ1 ݔ ݔ݀ ൌ sechെ1ݔ ݔ െ tanെ1 ቆ
ݔ

ݔ െ 1
ට

1 െ ݔ

1  ݔ
ቇ  ݕܿ ൌ sechି1 ݔ

201فرمول

නsechെ1 ݔ ݔ݀ ൌ sechെ1ݔ ݔ െ tanെ1 ቆ
ݔ

ݔ െ 1
ට

1 െ ݔ

1  ݔ
ቇ  ݕܿ ൌ sechି1 ݔ

202مثال

නcschെ١ ݔ ݔ݀ ൌ cschെ١ݔ ݔ  log ቈݔ ቆ1  ට1 
1
2ቇݔ  ݕܿ ൌ cschି١ ݔ

203فرمول

නcschെ١ ݔ ݔ݀ ൌ cschെ١ݔ ݔ  log ቈݔ ቆ1  ට1 
1
2ቇݔ  ݕܿ ൌ cschି١ ݔ

204مثال

න ln ݔ ݔ݀ ൌ lnݔ ݔ െ ݔ  ݕܿ ൌ ln ݔ
205فرمول

න ln ݔ ݔ݀ ൌ lnݔ ݔ െ ݔ  ݕܿ ൌ ln ݔ
206مثال

න ln ݔܽ ݔ݀ ൌ lnݔ ݔܽ െ ݔ  ݕܿ ൌ ln ݔܽ
207فرمول

න ln ݔ2 ݔ݀ ൌ lnݔ ݔ2 െ ݔ  ݕܿ ൌ ln 208مثالݔ2

න
ln ݔܽ

ݔ
ݔ݀ ൌ

1
2 ሺln ሻݔܽ

2  ݕܿ ൌ
ln ݔܽ
ݔ

209فرمول

න
ln ݔ3
ݔ

ݔ݀ ൌ
1
2 ሺln ሻ2ݔ3  ݕܿ ൌ

ln ݔ3
ݔ

210مثال

න lnሺܽݔ  ܾሻ ݔ݀ ൌ ൬ݔ 
ܾ

ܽ
൰ lnሺܽݔ  ܾሻ െ ݔ  ܿ , ܽ ് ݕ0 ൌ lnሺܽݔ  ܾሻ

211فرمول

න lnሺ7ݔ  8ሻ ݔ݀ ൌ ቀݔ 
8
7ቁ lnሺ7ݔ  8ሻ െ ݔ  ܿ , ܽ ് ݕ0 ൌ lnሺ7ݔ  8ሻ212مثال

න lnሺ2ݔܽ2ሻ ݔ݀ ൌ 2ܽ2ሻݔlnሺݔ  2ܽ tanെ1 ቀ
ݔ

ܽ
ቁ െ ݔ2  ݕܿ ൌ lnሺ2ݔܽ2ሻ

213فرمول

න lnሺ2ݔ  81ሻ ݔ݀ ൌ 2ݔlnሺݔ  81ሻ  18 tanെ1 ቀ
ݔ

18ቁ െ ݔ2  ݕܿ ൌ lnሺ2ݔ  81ሻ214مثال

න lnሺ2ݔെܽ2ሻ ݔ݀ ൌ 2െܽ2ሻݔlnሺݔ  ܽ ln
ݔ  ܽ

ݔ െ ܽ
െ ݔ2  ݕܿ ൌ lnሺ2ݔെܽ2ሻ

215فرمول

න lnሺ2ݔ െ 16ሻ ݔ݀ ൌ 2ݔlnሺݔ െ 16ሻ  4 ln
ݔ  4
ݔ െ 4 െ ݔ2  ݕܿ ൌ lnሺ2ݔ െ 16ሻ216مثال

න lnሺܽ2ݔ  ݔܾ  ܿሻ ݔ݀ ൌ
1
ܽ
ඥ4ܽܿ െ ܾ2 tanെ1 ݔ2ܽ  ܾ

√4ܽܿ െ ܾ2 െ ݔ2  ൬
ܾ

2ܽ  ൰ݔ lnሺܽ2ݔ  ݔܾ  ܿሻ
ݕ ൌ lnሺܽ2ݔ  ݔܾ  ܿሻ

217فرمول

න݀ݔ ൌ െ െ െ െ െ െ െ െ െ െ െ െ െ െ െ െ െ െ െ െ െ െ െ െ െ െ െݕ ൌ‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐
218مثال

නݔ lnሺܽݔ  ܾሻ ݔ݀ ൌ
ݔܾ

2ܽ െ
1
4 ݔ

2 
1
2ቆݔ

2 െ
ܾ2

ܽ2ቇ lnሺܽݔ  ܾሻ  ݕܿ ൌ ݔ lnሺܽݔ  ܾሻ
219فرمول



PowerEn.ir   فرمول هاي پركاربرد انتگرال

آخکندی: دبير رياضی
 صفحه ١٦

) ୶ ه وੀ০: ندیൊی   –عادل آخિر ریاඵැد(  

නݔ lnሺ6ݔ  5ሻ ݔ݀ ൌ
ݔ5
12 െ

1
4 ݔ

2 
1
2 ቀݔ

2 െ
25
36ቁ lnሺ6ݔ  5ሻ  ݕܿ ൌ ݔ lnሺ6ݔ  5ሻ220مثال

නݔ lnሺܽ2െܾ22ݔሻ݀ݔ ൌ െ
2ݔ

2 
1
2ቆݔ

2 െ
ܽ2

ܾ2ቇ lnሺܽ
2െܾ22ݔሻ  ݕܿ ൌ ݔ lnሺܽ2െܾ22ݔሻ

221فرمول

නݔ lnሺ4 െ ݔ2ሻ݀ݔ9 ൌ െ
2ݔ

2 
1
2 ቀݔ

2 െ
4
9ቁ lnሺ4 െ 2ሻݔ9  ݕܿ ൌ ݔ lnሺ4 െ 2ሻݔ9

222مثال

න݊ݔ ln ݔ ݔ݀ ൌ
1݊ݔ

ሺ݊  1ሻ2 ሾሺ݊  1ሻ ln ݔ െ 1ሿ  ݕܿ ൌ ݔ ln ݔ
223فرمول

න7ݔ ln ݔ ݔ݀ ൌ
8ݔ

64 ሾሺ8ሻ ln ݔ െ 1ሿ  ݕܿ ൌ 7ݔ ln ݔ
224مثال

න
١

ݔ ln ݔ
ݔ݀ ൌ ln|ln |ݔ  ݕܿ ൌ

١

ݔ ln ݔ

225فرمول

න
١

ݔ ln ݔ
ݔ݀ ൌ ln|ln |ݔ  ݕܿ ൌ

١

ݔ ln ݔ

226مثال

නܽݔ ݔ݀ ൌ
ݔܽ

ln ܽ
 ݕܿ ൌ ܽ௫

227فرمول

න ݔ6 ݔ݀ ൌ
ݔ6
ln 6  ݕܿ ൌ 6௫228مثال

න݁ݔ ݔ݀ ൌ ݔ݁  ݕܿ ൌ ݁௫
229فرمول

න݁ݔ ݔ݀ ൌ ݔ݁  ݕܿ ൌ ݁௫
230مثال

න݁ܽݔ ݔ݀ ൌ
1
ܽ
ݔܽ݁  ݕܿ ൌ ݁௫

231فرمول

න݁5ݔ ݔ݀ ൌ
1
5 ݁

ݔ5  ݕܿ ൌ ݁5௫232مثال

නݔ݁ݔ ݔ݀ ൌ ሺݔ െ ١ሻ݁ݔ  ݕܿ ൌ ௫݁ݔ
233فرمول

නݔ݁ݔ ݔ݀ ൌ ሺݔ െ ١ሻ݁ݔ  ݕܿ ൌ ௫݁ݔ
234مثال

නݔܽ݁ݔ ݔ݀ ൌ
١

ܽ٢
ሺܽݔ െ ١ሻ݁ܽݔ  ݕܿ ൌ ௫݁ݔ

235فرمول

නݔ5݁ݔ ݔ݀ ൌ
1
25 ሺ5ݔ െ 1ሻ݁5ݔ  ݕܿ ൌ 236مثال5௫݁ݔ

නݔ٢݁ݔ ݔ݀ ൌ ሺ٢ݔ െ ݔ٢  ٢ሻ݁ݔ  ݕܿ ൌ ٢݁௫ݔ
237فرمول

නݔ٢݁ݔ ݔ݀ ൌ ሺ٢ݔ െ ݔ٢  ٢ሻ݁ݔ  ݕܿ ൌ ٢݁௫ݔ
238مثال

නݔ3݁ݔ ݔ݀ ൌ ሺ3ݔ െ 2ݔ3  ݔ6 െ 6ሻ݁ݔ  ݕܿ ൌ ٣݁௫ݔ
239فرمول



PowerEn.ir   فرمول هاي پركاربرد انتگرال

آخکندی: دبير رياضی
 صفحه ١٧

) ୶ ه وੀ০: ندیൊی   –عادل آخિر ریاඵැد(  

නݔ3݁ݔ ݔ݀ ൌ ሺ3ݔ െ 2ݔ3  ݔ6 െ 6ሻ݁ݔ  ݕܿ ൌ ٣݁௫ݔ
240مثال

නݔ2݁ܽݔ ݔ݀ ൌ ቆ
٢ݔ

ܽ
െ
ݔ٢

ܽ٢


٢

ܽ٣
ቇ ݔܽ݁  ݕܿ ൌ 2݁௫ݔ

241فرمول

නݔ2݁٣ݔ ݔ݀ ൌ ቆ
٢ݔ

٣
െ
ݔ٢

٩


٢

٢٧
ቇ ݔ٣݁  ݕܿ ൌ 2݁٣௫ݔ

242مثال

නݔܽ݁݊ݔ ݔ݀ ൌ
1
ܽ
ݔܽ݁݊ݔ െ

݊

ܽ
න݊ݔെ1݁ܽݔ ݔ݀  ݕܿ ൌ ݁௫ݔ

243فرمول

නݔ9݁5ݔ ݔ݀ ൌ
1
5 ݔ

ݔ9݁5 െ
٩

5නݔ8݁5ݔ ݔ݀  ݕܿ ൌ 244مثال9݁5௫ݔ

න݁ܽݔ
٢
ݔ݀ ൌ

݅√π

2√ܽ
൯ܽ√ݔ൫݂݅ݎ݁  ݕܿ ൌ ݁௫

245فرمول٢

න݁ݔ١٠
٢
ݔ݀ ൌ

݅√π

2√10
١٠൯√ݔ൫݂݅ݎ݁  ݕܿ ൌ ݁١٠௫

246مثال٢

න݁െܽݔ
٢
ݔ݀ ൌ

√π

2√ܽ
൯ܽ√ݔ൫݂ݎ݁  ݕܿ ൌ ݁ି௫

247فرمول٢

න݁െݔ١٠
٢
ݔ݀ ൌ

√π

2√10
١٠൯√ݔ൫݂ݎ݁  ݕܿ ൌ ݁ି١٠௫

248مثال٢

න√ݔܽ݁ݔ ݔ݀ ൌ
٢

√π
න ݁െݐ

٢
ݐ݀

ݔ

٠
ݕ ൌ ௫݁ݔ√

249فرمول

න√ݔ14݁ݔ ݔ݀ ൌ
٢

√π
න ݁െݐ

٢
ݐ݀

ݔ

٠
ݕ ൌ 250مثال14௫݁ݔ√

න݁ݔെܽݔ
٢
ݔ݀ ൌ

െ1
2ܽ ݁

െܽ٢ݔ  ݕܿ ൌ ௫ି݁ݔ
251فرمول٢

න݁ݔെ6٢ݔ ݔ݀ ൌ
െ1
12 ݁

െ6٢ݔ  ݕܿ ൌ 252مثال6௫2ି݁ݔ

න٢݁ݔെܽݔ
٢
ݔ݀ ൌ

1
4ට

ߨ

ܽ٣
൯ܽ√ݔ൫݂ݎ݁ െ

ݔ

٢ܽ
݁െܽݔ

٢
 ݕܿ ൌ ٢݁ି௫ݔ

253فرمول٢

න2݁ݔെ62ݔ
ݔ݀ ൌ

1
4ට

ߨ

216 6൯√ݔ൫݂ݎ݁ െ
ݔ

12 ݁
െ62ݔ

 ݕܿ ൌ 254مثال٢݁ି6௫٢ݔ

න݁ݔ sin ݔ ݔ݀ ൌ
١

٢
ሺsinݔ݁ െcosݔ ሻݔ  ݕܿ ൌ ݁௫ sin ݔ

255فرمول

න݁ݔ sin ݔ ݔ݀ ൌ
١

٢
ሺsinݔ݁ െcosݔ ሻݔ  ݕܿ ൌ ݁௫ sin ݔ

256مثال

න݁ݔ cos ݔ ݔ݀ ൌ
١

٢
ሺsinݔ݁ cosݔ ሻݔ  ݕܿ ൌ ݁௫ cos ݔ

257فرمول

න݁ݔ cos ݔ ݔ݀ ൌ
١

٢
ሺsinݔ݁ cosݔ ሻݔ  ݕܿ ൌ ݁௫ cos ݔ

258مثال

නܾ݁ݔ sin ݔܽ ݔ݀ ൌ
١

ܽ٢  ܾ٢
ሺܾݔܾ݁ sin െܽcosݔܽ ሻݔܽ  ݕܿ ൌ ݁௫ sin ݔܽ

259فرمول



PowerEn.ir   فرمول هاي پركاربرد انتگرال

آخکندی: دبير رياضی
 صفحه ١٨

) ୶ ه وੀ০: ندیൊی   –عادل آخિر ریاඵැد(  

න݁20ݔ sin ݔ10 ݔ݀ ൌ
1

500 ݁
ሺ20ݔ20 sin െ10cosݔ10 ሻݔ10  ݕܿ ൌ ݁20௫ sin 260مثالݔ10

නܾ݁ݔ cos ݔܽ ݔ݀ ൌ
١

ܽ٢  ܾ٢
ሺܽݔܾ݁ sin ܾcosݔܽ ሻݔܽ  ݕܿ ൌ ݁௫ cos ݔܽ

261فرمول

න݁4ݔ cos ݔ6 ݔ݀ ൌ
1
52 ݁

ሺ6ݔ4 sin 4cosݔ6 ሻݔ6  ݕܿ ൌ ݁4௫ cos 262مثالݔ6

නݔ݁ݔ sin ݔ ݔ݀ ൌ
١

٢
ሺcosݔ݁ ݔ െ ݔ cos ݔ  ݔ sin ሻݔ  ݕܿ ൌ ௫݁ݔ sin ݔ

263فرمول

නݔ݁ݔ sin ݔ ݔ݀ ൌ
١

٢
ሺcosݔ݁ ݔ െ ݔ cos ݔ  ݔ sin ሻݔ  ݕܿ ൌ ௫݁ݔ sin ݔ

264مثال

නݔ݁ݔ cos ݔ ݔ݀ ൌ
١

٢
ݔሺݔ݁ cos ݔ െ sin ݔ  ݔ sin ሻݔ  ݕܿ ൌ ௫݁ݔ cos ݔ

265فرمول

නݔ݁ݔ cos ݔ ݔ݀ ൌ
١

٢
ݔሺݔ݁ cos ݔ െ sin ݔ  ݔ sin ሻݔ  ݕܿ ൌ ௫݁ݔ cos ݔ

266مثال

න݁ܽݔ cosh ݔܾ ݔ݀ ൌ
ݔܽ݁

ܽ٢ െ ܾ٢
ሾܽ cosh ݔܾ െ ܾ sinh ሿݔܽ  ݕܿ ൌ ݁௫ cosh ݔܾ

267فرمول

න݁6ݔ cosh ݔ8 ݔ݀ ൌ
ݔ6݁

െ28 ሾ6 cosh ݔ8 െ 8 sinh ሿݔ6  ݕܿ ൌ ݁6௫ cosh 268مثالݔ8

න݁ܽݔ sinh ݔܾ ݔ݀ ൌ
ݔܽ݁

ܽ٢ െ ܾ٢
ሾെܾ cosh ݔܾ  ܽ sinh ሿݔܾ  ݕܿ ൌ ݁௫ sinh ݔܾ

269فرمول

න݁12ݔ sinh ݔ13 ݔ݀ ൌ
ݔ12݁

െ25 ሾെ13 cosh ݔ13  12 sinh ሿݔ13  ݕܿ ൌ ݁12௫ sinh 270مثالݔ13

ݔܽ√  ݔܾ݀ ൌ ቀ٢ܾ
٣ܽ


ݔ٢

٣
ቁ√ܽݔ  ܾ  ܿ

ݕ ൌ ݔܽ√  ܾ
271فرمول

ݔ2√  ݔ3݀ ൌ ቀ1  ݔ2
3 ቁ√2ݔ  3  ܿ

ݕ ൌ ݔ2√  3
272مثال

නݔܽ√ݔ  ݔܾ݀ ൌ
2

15ܽ2 ሺെ2ܾ2  ݔܾܽ  2ሻݔ3ܽ2  ݕܿ ൌ ݔܽ√ݔ  ܾ
273فرمول

නݔ√ݔ  ݔ7݀ ൌ
2
15 ሺെ98  ݔ7  2ሻݔ3  ݕܿ ൌ ݔ√ݔ  7

274مثال

නݔܽ√݊ݔ  ݔܾ݀ ൌ
2

ܾሺ2݊  3ሻ ݔ
݊ሺܽݔ  ܾሻ

٣
٢ െ ݊ܽන݊ݔെ1√ܽݔ  ݕ൨ݔܾ݀ ൌ ݔܽ√ݔ  ܾ

275فرمول

නݔ2√݊ݔ  ݔ1݀ ൌ
2

ሺ2݊  3ሻ ݔ
݊ሺ2ݔ  1ሻ

٣
٢ െ ٢݊න݊ݔെ1√2ݔ  ݕ൨ݔ1݀ ൌ ݔ√2ݔ  1

276مثال

න
ݔ

ݔܽ√  ܾ
ݔ݀ ൌ

٢

٣ܾ٢
ሺܾݔ െ ٢ܽሻ√ܽݔ  ܾ  ݕܿ ൌ

ݔ

ݔܽ√  ܾ
277فرمول

න
ݔ

ݔ8√  9
ݔ݀ ൌ

2
243 ሺ9ݔ െ 16ሻ√8ݔ  ܾ  ݕܿ ൌ

ݔ

ݔ8√  9
278مثال

න
٢ݔ

ݔܽ√  ܾ
ݔ݀ ൌ

2
15ܾ3 ൫٨ܽ

٢  ٢ݔ٣ܾ٢ െ ݔܽ√൯ݔ٤ܾܽ  ܾ  ݕܿ ൌ
٢ݔ

ݔܽ√  ܾ

279فرمول



PowerEn.ir   فرمول هاي پركاربرد انتگرال

آخکندی: دبير رياضی
 صفحه ١٩

) ୶ ه وੀ০: ندیൊی   –عادل آخિر ریاඵැد(  

න
2ݔ

ݔ3√  5
ݔ݀ ൌ

2
1875 ሺ72  2ݔ75 െ ݔሻ√3ݔ60  5  ݕܿ ൌ

٢ݔ

ݔ3√  5
280مثال

න
݊ݔ

ݔܽ√  ܾ
ݔ݀ ൌ

ݔܽ√݊ݔ2  ܾ

ܾሺ2ݔ  1ሻ െ
ܽݔ٢

ܾሺ2ݔ  1ሻන
െ١݊ݔ

ݔܽ√  ܾ
ݔ݀  ݕܿ ൌ

ݔ

ݔܽ√  ܾ
281فرمول

න
٢ݔ

ݔ√  9
ݔ݀ ൌ

ݔ√٢ݔ2  9
9ሺ2ݔ  1ሻ െ

ݔ٢

9ሺ2ݔ  1ሻන
ݔ

ݔ√  9
ݔ݀  ݕܿ ൌ

٢ݔ

ݔ√  9
282مثال

න
ݔ݀

ݔܽ√ݔ  ܾ
ൌ

١

√ܽ
ln ቤ

√ܽ  ݔܾ െ √ܽ

√ܽ  ݔܾ  √ܽ
ቤ  ݕܿ ൌ

١

ܽ√ݔ  ݔܾ

283فرمول

න
ݔ݀

3√ݔ  ݔ5
ൌ

١

√٣
ln ቤ

√3  ݔ5 െ √٣
√3  ݔ5  √٣

ቤ  ݕܿ ൌ
١

3√ݔ  ݔ5
284مثال

න
١

ܽ√݊ݔ  ݔܾ
ݔ݀ ൌ

√ܽ  ݔܾ

ܽሺ݊ െ ١ሻ݊ݔെ١
െ
ܾሺ٢݊ െ ٣ሻ

٢ܽሺ݊ െ ١ሻ
න

١

ܽ√െ١݊ݔ  ݔܾ
ݔ݀  ݕܿ ൌ

١

ܽ√ݔ  ݔܾ

285فرمول

න
١

ܽ√݊ݔ  ݔܾ
ݔ݀ ൌ

√ܽ  ݔܾ

ܽሺ݊ െ ١ሻ݊ݔെ١
െ
ܾሺ٢݊ െ ٣ሻ
٢ܽሺ݊ െ ١ሻ

න
١

ܽ√െ١݊ݔ  ݔܾ
ݔ݀  ݕܿ ൌ

١

ܽ√ݔ  ݔܾ

286مثال

න
√ܽ  ݔܾ

ݔ
ݔ݀ ൌ 2√ܽ  ݔܾ  ܽන

ݔ݀

ܽ√ݔ  ݔܾ
 ݕܿ ൌ

√ܽ  ݔܾ
ݔ

287فرمول

න
√5  ݔ

ݔ
ݔ݀ ൌ 2√5  ݔ  5න

ݔ݀

5√ݔ  ݔ
 ݕܿ ൌ

√5  ݔ
ݔ

288مثال

න
√ܽ  ݔܾ

٢ݔ
ݔ݀ ൌ െ

√ܽ  ݔܾ

ݔ

ܾ

٢
න

ݔ݀

ܽ√ݔ  ݔܾ
 ݕܿ ൌ

√ܽ  ݔܾ
٢ݔ

289فرمول

න
√5  ݔ

٢ݔ
ݔ݀ ൌ െ

√5  ݔ

ݔ

١

٢
න

ݔ݀

5√ݔ  ݔ
 ݕܿ ൌ

√5  ݔ
٢ݔ

290مثال

න
ݔ

ܽ  ݔܾ
ݔ݀ ൌ

1
ܾ2 ሺܽ  ݔܾ െ ܽ ln|ܽ  ሻ|ݔܾ  ݕܿ ൌ

ݔ
ܽ  ݔܾ

291فرمول

න 4
ݔ

 ݔ5 ݔ݀ ൌ
1
25 ሺ4  ݔ5 െ 4 ln|4  ሻ|ݔ5  ݕܿ ൌ

ݔ
4  ݔ5

292مثال

න
٢ݔ

ܽ  ݔܾ
ݔ݀ ൌ

1
ܾ2 ሺሺܽ  ሻ2ݔܾ െ 4ܽሺܽ  ሻݔܾ  2ܽ2 ln|ܽ  ሻ|ݔܾ  ݕܿ ൌ

٢ݔ

ܽ  ݔܾ

293فرمول

න 4
٢ݔ

 ݔ5 ݔ݀ ൌ
1
25 ሺሺ4  ሻ2ݔ5 െ 16ሺ4  ሻݔ5  32 ln|4  ሻ|ݔ5  ݕܿ ൌ

٢ݔ

4  ݔ5
294مثال

න
ݔ݀

ሺܽݔ  ሻݔܾ
ൌ
١

ܽ
ln ฬ

ݔ

ሺܽ  ሻݔܾ
ฬ  ݕܿ ൌ

1
ሺܽݔ  ሻݔܾ

295فرمول

න
ݔ݀

ሺ2ݔ  ሻݔ9 ൌ
١

٢
ln ቤ

ݔ

൫ሺ2  ሻ൯ݔ9
ቤ  ݕܿ ൌ

1
ሺ2ݔ  ሻݔ9

296مثال

න
1

2ሺܽݔ  ሻݔܾ
ݔ݀ ൌ െ

1
ݔܽ


ܾ

ܽ٢
ln ቤ

ሺܽ  ሻݔܾ

ݔ
ቤ  ݕܿ ൌ

1
2ሺܽݔ  ሻݔܾ

297فرمول

න
1

2ሺ2ݔ  ሻݔ9 ݔ݀ ൌ െ
1

ݔ2 
9
4 ln ቤ

ሺ2  ሻݔ9
ݔ

ቤ  ݕܿ ൌ
1

2ሺ2ݔ  ሻݔ9
298مثال

න
1

1  2ݔ ݔ݀ ൌ tanെ١ ݔ  ݕܿ ൌ
1

1  2ݔ
299فرمول



PowerEn.ir   فرمول هاي پركاربرد انتگرال

آخکندی: دبير رياضی
 صفحه ٢٠

) ୶ ه وੀ০: ندیൊی   –عادل آخિر ریاඵැد(  

න
1

1  2ݔ ݔ݀ ൌ tanെ١ ݔ  ݕܿ ൌ
1

1  2ݔ
300مثال

න
1

ܽ2  2ݔ ݔ݀ ൌ
١

ܽ
tanെ١

ݔ

ܽ
 ݕܿ ൌ

1
ܽ2  2ݔ

301فرمول

න
1

9  2ݔ ݔ݀ ൌ
١

٣
tanെ١

ݔ

٣
 ݕܿ ൌ

1
9  2ݔ

302مثال

න
ݔ

ܽ2  2ݔ ݔ݀ ൌ
١

٢
ln|ܽ2  |2ݔ  ݕܿ ൌ

ݔ
ܽ2  2ݔ

303فرمول

න
ݔ

16  2ݔ ݔ݀ ൌ
١

٢
ln|16  |2ݔ  ݕܿ ൌ

ݔ
16  2ݔ

304مثال

න
2ݔ

ܽ2  2ݔ ݔ݀ ൌ ݔ െ ܽ tanെ١
ݔ

ܽ
 ݕܿ ൌ

2ݔ

ܽ2  2ݔ
305فرمول

න
2ݔ

36  2ݔ ݔ݀ ൌ ݔ െ 6 tanെ١
ݔ

6  ݕܿ ൌ
2ݔ

36  2ݔ
306مثال

න
3ݔ

ܽ2  2ݔ ݔ݀ ൌ
1
2 ݔ

2 െ
١

٢
ܽ2ln|ܽ2  |2ݔ  ݕܿ ൌ

3ݔ

ܽ2  2ݔ
307فرمول

න
3ݔ

49  2ݔ ݔ݀ ൌ
1
2 ݔ

2 െ
١

٢
49ln|49  |2ݔ  ݕܿ ൌ

3ݔ

49  2ݔ
308مثال

න
1

ܽ2  2ݔ ݔ݀ ൌ
١

٢ܽ
ln ฬ

ܽ  ݔ

ܽ െ ݔ
ฬ  ݕܿ ൌ

1
ܽ2 െ 2ݔ

309فرمول

න
1

81  2ݔ ݔ݀ ൌ
١

١٨
ln ฬ

٩

٩

 ݔ

െ ݔ
ฬ  ݕܿ ൌ

1
81 െ 2ݔ

310مثال

න
1

2ݔ െ ܽ2 ݔ݀ ൌ
١

٢ܽ
ln ቚ

ݔ െ ܽ

ݔ  ܽ
ቚ  ݕܿ ൌ

1
2ݔ െ ܽ2

311فرمول

න
1

2ݔ െ ݔ4݀ ൌ
١

4 ln ฬ
ݔ െ ٢

ݔ  ٢
ฬ  ݕܿ ൌ

1
2ݔ െ 4

312مثال

න
١

ݔܽ  ܾ
ݔ݀ ൌ

١

ܽ
ln|ܽݔ  ܾ|  ݕܿ ൌ

١

ݔܽ  ܾ
313فرمول

න
١

ݔ٣  ٩
ݔ݀ ൌ

١

٣
ln|ݔ٣  ٩|  ݕܿ ൌ

١

ݔ٣  ٩
314مثال

න
1

ሺݔ  ܽሻ2 ݔ݀ ൌ െ
1

ݔ  ܽ
 ݕܿ ൌ

1
ሺݔ  ܽሻ2

315فرمول

න
1

ሺݔ  8ሻ2 ݔ݀ ൌ െ
1

ݔ  8  ݕܿ ൌ
1

ሺݔ  8ሻ2
316مثال

නݔሺݔ  ܽሻ݊݀ݔ ൌ
ሺݔ  ܽሻ݊1൫ሺn  1ሻሺݔ െ ܽሻ൯

ሺn  1ሻሺn  2ሻ  ݕܿ ൌ ݔሺݔ  ܽሻ
317فرمول

නݔሺݔ  ܽሻ݊݀ݔ ൌ
ሺݔ  ܽሻ݊1൫ሺn  1ሻሺݔ െ ܽሻ൯

ሺn  1ሻሺn  2ሻ  ݕܿ ൌ ݔሺݔ  ܽሻ
318مثال

න
1

2ݔ√ േ ܽ2 ݔ݀ ൌ ln ቚݔ  ඥ2ݔ േ ܽ2ቚ  ݕܿ ൌ
1

2ݔ√ േ ܽ2
319فرمول



PowerEn.ir   فرمول هاي پركاربرد انتگرال

آخکندی: دبير رياضی
 صفحه ٢١

) ୶ ه وੀ০: ندیൊی   –عادل آخિر ریاඵැد(  

න
1

2ݔ√ േ 25
ݔ݀ ൌ ln ቚݔ  ඥ2ݔ േ 25ቚ  ݕܿ ൌ

1
2ݔ√ േ 25

320مثال

න
1

√ܽ2 െ 2ݔ ݔ݀ ൌ sinെ١
ݔ

ܽ
 ݕܿ ൌ

1
√ܽ2 െ 2ݔ

321فرمول

න
1

√64 െ 2ݔ ݔ݀ ൌ sinെ١
ݔ

٨
 ݕܿ ൌ

1
√64 െ 2ݔ

322مثال

න
ݔ

2ݔ√ േ ܽ2 ݔ݀ ൌ ඥ2ݔ േ ܽ2  ݕܿ ൌ
ݔ

2ݔ√ േ ܽ2
323فرمول

න
ݔ

2ݔ√ േ 9
ݔ݀ ൌ ඥ2ݔ േ 9  ݕܿ ൌ

ݔ

2ݔ√ േ 9
324مثال

න
ݔ

√ܽ2 െ 2ݔ ݔ݀ ൌ െ√ܽ2 െ 2ݔ  ݕܿ ൌ
ݔ

√ܽ2 െ 2ݔ
325فرمول

න
ݔ

√4 െ 2ݔ ݔ݀ ൌ െ√4 െ 2ݔ  ݕܿ ൌ
ݔ

√4 െ 2ݔ
326مثال

න
2ݔ

2ݔ√ േ ܽ2 ݔ݀ ൌ
١

٢
2ݔඥݔ േ ܽ2 ט

١

٢
ܽ٢ ln ቚݔ  ඥ2ݔ േ ܽ2ቚ  ݕܿ ൌ

2ݔ

2ݔ√ േ ܽ2
327فرمول

න
2ݔ

2ݔ√ േ 9
ݔ݀ ൌ

١

٢
2ݔඥݔ േ 9 ט

١

٢
ܽ٢ ln ቚݔ  ඥ2ݔ േ 9ቚ  ݕܿ ൌ

2ݔ

2ݔ√ േ 9
328مثال

න
2ݔ

√ܽ2 െ 2ݔ ݔ݀ ൌ െ
١

٢
2ܽ√ݔ െ 2ݔ 

١

٢
ܽ٢ sinെ١

ݔ

ܽ
 ݕܿ ൌ

2ݔ

√ܽ2 െ 2ݔ
329فرمول

න
2ݔ

√225 െ 2ݔ ݔ݀ ൌ െ
١

٢
225√ݔ െ 2ݔ 

١

٢
225 sinെ١

ݔ

١5  ݕܿ ൌ
2ݔ

√225 െ 2ݔ
330مثال

න
1

2ݔܽ√  ݔܾ  ܿ
ݔ݀ ൌ

١

√ܽ
ln ቚݔ٢ܽ  ܾ  ٢ඥܽሺܽ2ݔ  ݔܾ  ܿሻቚ  ݕܿ ൌ

1
2ݔܽ√  ݔܾ  ܿ

331فرمول

න
1

2ݔ5√  ݔ  ܿ
ݔ݀ ൌ

١

√5
ln ቤݔ١٠  ٢ට5൫√52ݔ  ݔ  ܿ൯ቤ  ݕܿ ൌ

1
2ݔ5√  ݔ  ܿ

332مثال

න
ݔ

2ݔܽ√  ݔܾ  ܿ
ݔ݀ ൌ

١

ܽ
2ݔܽ√  ݔܾ  ܿ െ

ܾ

٢ܽ
٢
٣

ln ቚݔ٢ܽ  ܾ  ٢ඥܽሺܽ2ݔ  ݔܾ  ܿሻቚ  ݕܿ ൌ
ݔ

2ݔܽ√  ݔܾ  ܿ

333فرمول

න
ݔ

2ݔܽ√  ݔܾ  ܿ
ݔ݀ ൌ

١

ܽ
2ݔܽ√  ݔܾ  ܿ െ

ܾ

٢ܽ
٢
٣

ln ቚݔ٢ܽ  ܾ  ٢ඥܽሺܽ2ݔ  ݔܾ  ܿሻቚ  ݕܿ ൌ
ݔ

2ݔܽ√  ݔܾ  ܿ
334مثال

න
1

ሺܽ2  2ሻݔ
3
2
ݔ݀ ൌ െ

ݔ

ܽ2√ܽ2  2ݔ  ݕܿ ൌ
1

ሺܽ2  2ሻݔ
3
2

335فرمول

න
1

ሺ81  2ሻݔ
3
2
ݔ݀ ൌ െ

ݔ

81√81  2ݔ  ݕܿ ൌ
1

ሺ81  2ሻݔ
3
2

336مثال

න
െ1

√ܽ2 െ 2ݔ ݔ݀ ൌ cosെ1 ݔ

ܽ
 ݕܿ ൌ

െ1
√ܽ2 െ 2ݔ

337فرمول

න
െ1

√81 െ 2ݔ ݔ݀ ൌ cosെ1 ݔ

9  ݕܿ ൌ
െ1

√81 െ 2ݔ
338مثال

න
1

2ݔ√ݔ െ ܽ2 ݔ݀ ൌ
1
ܽ
secെ1 ݔ

ܽ
 ݕܿ ൌ

1
2ݔ√ݔ െ ܽ2

339فرمول



PowerEn.ir   فرمول هاي پركاربرد انتگرال

آخکندی: دبير رياضی
 صفحه ٢٢

) ୶ ه وੀ০: ندیൊی   –عادل آخિر ریاඵැد(  

න
1

2ݔ√ݔ െ 36
ݔ݀ ൌ

1
6 sec

െ1 ݔ

6  ݕܿ ൌ
1

2ݔ√ݔ െ 36
340مثال

න
1

2ݔܽ  ݔܾ  ܿ
ݔ݀ ൌ

2
√4ܽܿ െ ܾ2 tan

െ1 ݔ2ܽ  ܾ

√4ܽܿ െ ܾ2  ݕܿ ൌ
1

2ݔܽ  ݔܾ  ܿ

341فرمول

න
1

2ݔ5  ݔ3  ݔ2݀ ൌ
2

√40 െ 9
tanെ1 ݔ10  3

√40 െ 9
 ݕܿ ൌ

1
2ݔ5  ݔ3  2

342مثال

න
1

ሺݔ  ܽሻሺݔ  ܾሻ
ݔ݀ ൌ

١

ܾ െ ܽ
ln ฬ

ܽ  ݔ

ܾ  ݔ
ฬ  ݕܿ ൌ

1
ሺݔ  ܽሻሺݔ  ܾሻ

343فرمول

න
1

ሺݔ  7ሻሺݔ  5ሻ ݔ݀ ൌ
١

െ٢
ln ฬ

7  ݔ

5  ݔ
ฬ  ݕܿ ൌ

1
ሺݔ  7ሻሺݔ  5ሻ

344مثال

න
ݔ

ሺݔ  ܽሻ2 ݔ݀ ൌ
ܽ

ܽ  ݔ
 ln|ܽ  |ݔ  ݕܿ ൌ

ݔ
ሺݔ  ܽሻ2

345فرمول

න
ݔ

ሺݔ  9ሻ2 ݔ݀ ൌ
9

9  ݔ
 ln|9  |ݔ  ݕܿ ൌ

ݔ
ሺݔ  9ሻ2

346مثال

න√ܽ2  2ݔ ݔ݀ ൌ
ݔ

2√ܽ
2  2ݔ 

ܽ2

2 lnหݔ  √ܽ2  2หݔ  ݕܿ ൌ ඥܽ2  2ݔ
347فرمول

න√4  2ݔ ݔ݀ ൌ
ݔ

2√4  2ݔ  2lnหݔ  √4  2หݔ  ݕܿ ൌ ඥ4  2ݔ
348مثال

න2ܽ√2ݔ  2ݔ ݔ݀ ൌ
ݔ

٨
ሺܽ2  2ሻ√ܽ2ݔ2  2ݔ െ

ܽ4

8 lnหݔ  √ܽ2  2หݔ  ݕܿ ൌ 2ඥܽ2ݔ  2ݔ
349فرمول

න2ܽ√2ݔ  2ݔ ݔ݀ ൌ
ݔ

٨
ሺܽ2  2ሻ√ܽ2ݔ2  2ݔ െ

ܽ4

8 lnหݔ  √ܽ2  2หݔ  ݕܿ ൌ 2ඥܽ2ݔ  2ݔ
350مثال

න
√ܽ2  2ݔ

ݔ
ݔ݀ ൌ √ܽ2  2ݔ െ ܽln ቤ

ܽ  √ܽ2  2ݔ

ݔ
ቤ  ݕܿ ൌ

√ܽ2  2ݔ

ݔ

351فرمول

න
√49  2ݔ

ݔ
ݔ݀ ൌ √49  2ݔ െ 7ln ቤ

7  √49  2ݔ

ݔ
ቤ  ݕܿ ൌ

√49  2ݔ

ݔ

352مثال

න
√ܽ2  2ݔ

2ݔ ݔ݀ ൌ െ
√ܽ2  2ݔ

ݔ
 lnหݔ  √ܽ2  2หݔ  ݕܿ ൌ

√ܽ2  2ݔ

2ݔ
353فرمول

න
√49  2ݔ

2ݔ ݔ݀ ൌ െ
√49  2ݔ

ݔ
 lnหݔ  √49  2หݔ  ݕܿ ൌ

√49  2ݔ

2ݔ
354مثال

න
1

2ܽ√ݔ  2ݔ ݔ݀ ൌ െ
1
ܽ
ln ቤ

ܽ  √ܽ2  2ݔ

ݔ
ቤ  ݕܿ ൌ

1
2ܽ√ݔ  2ݔ

355فرمول

න
1

25√ݔ  2ݔ ݔ݀ ൌ െ
1
5 ln ቤ

5  √25  2ݔ

ݔ
ቤ  ݕܿ ൌ

1
25√ݔ  2ݔ

356مثال

න
١

2ܽ√٢ݔ  2ݔ ݔ݀ ൌ െ
√ܽ2  2ݔ

ݔ2ܽ
 ݕܿ ൌ

١

2ܽ√٢ݔ  2ݔ
357فرمول

න
١

25√٢ݔ  2ݔ ݔ݀ ൌ െ
√25  2ݔ

ݔ25  ݕܿ ൌ
١

25√٢ݔ  2ݔ
358مثال

නඥܽ٢ െ ٢ݔ ݔ݀ ൌ
1
2 ݔ
ඥܽ٢ െ ٢ݔ 

١

٢
ܽ٢ sinെ١

ݔ

ܽ
 ݕܿ ൌ ඥܽ٢ െ ٢ݔ

359فرمول



PowerEn.ir   فرمول هاي پركاربرد انتگرال

آخکندی: دبير رياضی
 صفحه ٢٣

) ୶ ه وੀ০: ندیൊی   –عادل آخિر ریاඵැد(  

න√25 െ 2ݔ ݔ݀ ൌ
1
2 25√ݔ െ 2ݔ 

1
2 25 sinെ1 ݔ

5  ݕܿ ൌ ඥ25 െ ٢ݔ
360مثال

න2ܽ√2ݔ െ 2ݔ ݔ݀ ൌ
ݔ

8 ሺ2ݔ
2 െ ܽ2ሻ√ܽ2 െ 2ݔ െ

ܽ4

8 sinെ١
ݔ

ܽ
 ݕܿ ൌ ٢ඥܽ٢ݔ െ ٢ݔ

361فرمول

න٨١√2ݔ െ 2ݔ ݔ݀ ൌ
ݔ

8 ሺ2ݔ
2 െ ٨١ሻ√٨١ െ 2ݔ െ

ܽ4

8 sinെ١
ݔ

٩
 ݕܿ ൌ ٢ඥ٨١ݔ െ ٢ݔ

362مثال

න
√ܽ٢ െ ٢ݔ

ݔ
ݔ݀ ൌ ඥܽ٢ െ ٢ݔ െ ܽ ln ቤ

ܽ  √ܽ٢ െ ٢ݔ

ݔ
ቤ  ݕܿ ൌ

ඥܽ٢ െ ٢ݔ

ݔ

363فرمول

න
√4 െ 2ݔ

ݔ
ݔ݀ ൌ √4 െ 2ݔ െ 2 ln ቤ

2  √4 െ 2ݔ

ݔ
ቤ  ݕܿ ൌ

√4 െ 2ݔ

ݔ

364مثال

න
√ܽ٢ െ ٢ݔ

٢ݔ
ݔ݀ ൌ െ

1
ݔ
ඥܽ٢ െ ٢ݔ െ sinെ١

ݔ

ܽ
 ݕܿ ൌ

ඥܽ٢ െ ٢ݔ

٢ݔ

365فرمول

න
√١٠٠ െ ٢ݔ

٢ݔ
ݔ݀ ൌ െ

1
ݔ
ඥ١٠٠ െ ٢ݔ െ sinെ١

ݔ

١٠
 ݕܿ ൌ

ඥ١٠٠ െ ٢ݔ

٢ݔ

366مثال

න
1

٢ܽ√ݔ െ ٢ݔ
ݔ݀ ൌ െ

1
ܽ
ln ቤ

ܽ  √ܽ٢ െ ٢ݔ

ݔ
ቤ  ݕܿ ൌ

1
ඥܽ٢ݔ െ ٢ݔ

367فرمول

න
1

49√ݔ െ 2ݔ ݔ݀ ൌ െ
1
7 ln ቤ

7  √49 െ 2ݔ

ݔ
ቤ  ݕܿ ൌ

1
49√ݔ െ 2ݔ

368مثال

න
1

٢ܽ√٢ݔ െ ٢ݔ
ݔ݀ ൌ

١

ݔ٢ܽ
ඥܽ٢ െ ٢ݔ  ݕܿ ൌ

1
٢ඥܽ٢ݔ െ ٢ݔ

369فرمول

න
1

٨١√٢ݔ െ ٢ݔ
ݔ݀ ൌ

١

ݔ٨١
ඥ٨١ െ ٢ݔ  ݕܿ ൌ

1
٢ඥ٨١ݔ െ ٢ݔ

370مثال

නݔඥ2ݔ േ ܽ2 ݔ݀ ൌ
١

٣
ሺ2ݔ േ ܽ2ሻ

3
2  ݕܿ ൌ 2ݔඥݔ േ ܽ2

371فرمول

නݔඥ2ݔ േ ݔ25݀ ൌ
١

٣
ሺ2ݔ േ 25ሻ

3
2  ݕܿ ൌ 2ݔඥݔ േ 25

372مثال

න√2ݔ െ ܽ2 ݔ݀ ൌ
ݔ

ݔ√2
2 െ ܽ2 െ

ܽ2

2 lnหݔ  2ݔ√ െ ܽ2ห  ݕܿ ൌ 2ݔ√ െ ܽ2
373فرمول

න√2ݔ െ ݔ400݀ ൌ
ݔ

ݔ√2
2 െ 400 െ

400
2 lnหݔ  2ݔ√ െ 400ห  ݕܿ ൌ 2ݔ√ െ 400

374مثال

න2ݔ√2ݔ െ ܽ2 ݔ݀ ൌ
ݔ

8 ሺ2ݔ
2 െ ܽ2ሻ√2ݔ െ ܽ2 െ

ܽ4

8 lnหݔ  2ݔ√ െ ܽ2ห  ݕܿ ൌ 2ݔ√2ݔ െ 375فرمول2ܽ

න2ݔ√2ݔ െ ݔ10݀ ൌ
ݔ

8 ሺ2ݔ
2 െ 10ሻ√2ݔ െ 10 െ

100
8 lnหݔ  2ݔ√ െ 10ห  ݕܿ ൌ 2ݔ√2ݔ െ 10 

376مثال

න
2ݔ√ െ ܽ2

ݔ
ݔ݀ ൌ 2ݔ√ െ ܽ2 െ ܽ cosെ١

ܽ

|ݔ|
 ݕܿ ൌ

2ݔ√ െ ܽ2

ݔ

377فرمول

න
2ݔ√ െ 15

ݔ
ݔ݀ ൌ 2ݔ√ െ 15 െ √15 cosെ1 √15

|ݔ|
 ݕܿ ൌ

2ݔ√ െ 15
ݔ

378مثال

න
2ݔ√ െ ܽ2

2ݔ ݔ݀ ൌ െ
2ݔ√ െ ܽ2

ݔ
 lnหݔ  2ݔ√ െ ܽ2ห  ݕܿ ൌ

2ݔ√ െ ܽ2

2ݔ
379فرمول



PowerEn.ir   فرمول هاي پركاربرد انتگرال

آخکندی: دبير رياضی
 صفحه ٢٤

) ୶ ه وੀ০: ندیൊی   –عادل آخિر ریاඵැد(  

න
2ݔ√ െ 39

2ݔ ݔ݀ ൌ െ
2ݔ√ െ 39

ݔ
 lnหݔ  2ݔ√ െ 39ห  ݕܿ ൌ

2ݔ√ െ 39
2ݔ

380مثال

න
1

2ݔ√2ݔ െ ܽ2 ݔ݀ ൌ
2ݔ√ െ ܽ2

ݔ2ܽ
 ݕܿ ൌ

1
2ݔ√2ݔ െ ܽ2

381فرمول

න
1

2ݔ√2ݔ െ 45
ݔ݀ ൌ

2ݔ√ െ 45
ݔ45  ݕܿ ൌ

1
2ݔ√2ݔ െ 45

382مثال

න
1

ሺ2ݔ െ ܽ2ሻ
3
2
ݔ݀ ൌ

െݔ

2ݔ√2ܽ െ ܽ2  ݕܿ ൌ
1

ሺ2ݔ െ ܽ2ሻ
3
2

383فرمول

න
1

ሺ2ݔ െ 89ሻ
3
2
ݔ݀ ൌ

െݔ

2ݔ√89 െ 89
 ݕܿ ൌ

1
ሺ2ݔ െ 89ሻ

3
2

384مثال

න√2ܽݔ െ 2ݔ ݔ݀ ൌ
ݔ െ ܽ

2 ݔ2ܽ√ െ 2ݔ 
٢ݔ

٢
cosെ١ ቀ

ܽ െ ݔ

ܽ
ቁ  ݕܿ ൌ ݔ2ܽ√ െ 385فرمول2ݔ

න√10ݔ െ 2ݔ ݔ݀ ൌ
ݔ െ 5

2 ݔ10√ െ 2ݔ 
2ݔ

2 cosെ1 ቀ
5 െ ݔ

5 ቁ  ݕܿ ൌ ݔ10√ െ 386مثال2ݔ

නݔ2ܽ√ݔ െ 2ݔ ݔ݀ ൌ
2ݔ2 െ ݔܽ െ 3ܽ2

6 ݔ2ܽ√ െ 2ݔ 
ܽ٣

٢
cosെ١ ቀ

ܽ െ ݔ

ܽ
ቁ  ݕܿ ൌ ݔ2ܽ√ݔ െ 2ݔ

387فرمول

නݔ16√ݔ െ 2ݔ ݔ݀ ൌ
2ݔ2 െ ݔ8 െ 192

6 ݔ16√ െ 2ݔ 
٨٣

٢
cosെ١ ൬

٨ െ ݔ

٨
൰  ݕܿ ൌ ݔ16√ݔ െ 388مثال2ݔ

න
ݔ2ܽ√ െ 2ݔ

ݔ
ݔ݀ ൌ ݔ2ܽ√ െ 2ݔ  ܽ cosെ١ ቀ

ܽ െ ݔ

ܽ
ቁ  ݕܿ ൌ

ݔ2ܽ√ െ 2ݔ

ݔ

389فرمول

න
ݔ14√ െ 2ݔ

ݔ
ݔ݀ ൌ ݔ14√ െ 2ݔ  ٧ cosെ١ ൬

٧ െ ݔ

٧
൰  ݕܿ ൌ

ݔ14√ െ 2ݔ

ݔ

390مثال

න
ݔ2ܽ√ െ 2ݔ

2ݔ ݔ݀ ൌ െ
ݔ2ܽ√ െ 2ݔ

ݔ
െ cosെ١ ቀ

ܽ െ ݔ

ܽ
ቁ  ݕܿ ൌ

ݔ2ܽ√ െ 2ݔ

2ݔ
391فرمول

න
ݔ18√ െ 2ݔ

2ݔ ݔ݀ ൌ െ
ݔ18√ െ 2ݔ

ݔ
െ cosെ١ ൬

٩ െ ݔ

٩
൰  ݕܿ ൌ

ݔ18√ െ 2ݔ

2ݔ
392مثال

න
1

ݔ2ܽ√ െ 2ݔ ݔ݀ ൌ cosെ١ ቀ
ܽ െ ݔ

ܽ
ቁ  ݕܿ ൌ

1
ݔ2ܽ√ െ 2ݔ

393فرمول

න
1

ݔ20√ െ 2ݔ ݔ݀ ൌ cosെ١ ൬
١٠ െ ݔ

١٠
൰  ݕܿ ൌ

1
ݔ20√ െ 2ݔ

394مثال

න
ݔ

ݔ2ܽ√ െ 2ݔ ݔ݀ ൌ െ√2ܽݔ െ 2ݔ  ܽ cosെ١ ቀ
ܽ െ ݔ

ܽ
ቁ  ݕܿ ൌ

ݔ

ݔ2ܽ√ െ 2ݔ
395فرمول

න
ݔ

ݔ8√ െ 2ݔ ݔ݀ ൌ െ√8ݔ െ 2ݔ  4 cosെ1 ቀ
4 െ ݔ

4 ቁ  ݕܿ ൌ
ݔ

ݔ8√ െ 2ݔ
396مثال

න
2ݔ

ݔ2ܽ√ െ 2ݔ ݔ݀ ൌ െ
ݔ  3ܽ

2 ݔ2ܽ√ െ 2ݔ 
٣ܽ٢

٢
cosെ١ ቀ

ܽ െ ݔ

ܽ
ቁ  ݕܿ ൌ

2ݔ

ݔ2ܽ√ െ 2ݔ
397فرمول

න
2ݔ

ݔ6√ െ 2ݔ ݔ݀ ൌ െ
ݔ  9

2 ݔ6√ െ 2ݔ 
٢٧

٢
cosെ١ ൬

٣ െ ݔ

٣
൰  ݕܿ ൌ

2ݔ

ݔ6√ െ 2ݔ
398مثال

න
1

ݔ2ܽ√ݔ െ 2ݔ ݔ݀
ൌ െ√2ܽݔ െ 2ݔ

ݔܽ
 ݕܿ ൌ

1
ݔ2ܽ√ݔ െ 2ݔ

399فرمول



PowerEn.ir   فرمول هاي پركاربرد انتگرال

آخکندی: دبير رياضی
 صفحه ٢٥

  

  

) ୶ ه وੀ০: ندیൊی   –عادل آخિر ریاඵැد(  

න
1

ݔ30√ݔ െ 2ݔ ݔ݀
ൌ െ√30

15
ݔ െ 2ݔ

ݔ
 ݕܿ ൌ

1
ݔ30√ݔ െ 2ݔ

400مثال

නݕ ൌ ݔ√ െ ݔ݀ܽ ൌ
2
3 ሺݔ െ ܽሻ

٣
٢  ݕܿ ൌ ݔ√ െ ܽ

401فرمول

නݕ ൌ ݔ√ െ ݔ15݀ ൌ
2
3 ሺݔ െ 15ሻ

٣
٢  ݕܿ ൌ ݔ√ െ 15

402مثال

න
1

ݔ√ േ ܽ
ݔ݀ ൌ ݔ√٢ േ ܽ  ݕܿ ൌ

1
ݔ√ േ ܽ

403فرمول

න
1

ݔ√ േ 3
ݔ݀ ൌ ݔ√٢ േ 3  ݕܿ ൌ

1
ݔ√ േ 3

404مثال

න
1

√ܽ െ ݔ
ݔ݀ ൌ െ٢√ܽ െ ݔ  ݕܿ ൌ

1
√ܽ െ ݔ

405فرمول

න
1

√56 െ ݔ
ݔ݀ ൌ െ٢√56 െ ݔ  ݕܿ ൌ

1
√56 െ ݔ

406مثال

නݔ√ݔ െ ݔ݀ܽ ൌ
2
3 ܽሺݔ െ ܽሻ

3
2 

2
5ሺݔ െ ܽሻ

5
2  ݕܿ ൌ ݔ√ݔ െ ܽ

407فرمول

නݔ√ݔ െ ݔ4݀ ൌ
8
3 ሺݔ െ 4ሻ

3
2 

2
5ሺݔ െ 4ሻ

5
2  ݕܿ ൌ ݔ√ݔ െ 4

408مثال

නሺܽݔ  ܾሻ
3
2 ݔ݀ ൌ

2
5ܽ ሺܽݔ  ܾሻ

5
2  ݕܿ ൌ ሺܽݔ  ܾሻ

3
2

409فرمول

නሺݔ  1ሻ
3
2 ݔ݀ ൌ

2
5 ሺݔ  1ሻ

5
2  ݕܿ ൌ ሺݔ  1ሻ

3
2

410مثال

න
ݔ

ݔ√ േ ܽ
ݔ݀ ൌ

2
3 ሺݔ ט 2ܽሻ√ݔ േ ܽ  ݕܿ ൌ

ݔ

ݔ√ േ ܽ
411فرمول

න
ݔ

ݔ√ േ 11
ݔ݀ ൌ

2
3 ሺݔ ט 22ሻ√ݔ േ 11  ݕܿ ൌ

ݔ

ݔ√ േ 11
412مثال

නට
ݔ

ܽ െ ݔ
ݔ݀ ൌ െඥݔሺܽ െ ሻݔ െ ܽ tanെ١

ඥݔሺܽ െ ሻݔ

ݔ െ ܽ
 ݕܿ ൌ ට

ݔ
ܽ െ ݔ

413فرمول

නට
ݔ

1 െ ݔ
ݔ݀ ൌ െඥݔሺ1 െ ሻݔ െ tanെ١

ඥݔሺ1 െ ሻݔ

ݔ െ ١
 ݕܿ ൌ ට

ݔ
1 െ ݔ

414مثال












